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Enunluri.ClasaalX-a

Propriet[file modulului:
P1. lxl>0, V re 1R; P2. lnl-0<+x-0; rs. lxl=lyl= x=xy,

P5. lxl )c,c)0<+xe (--; -c)u(c;-);

P7. lx yl:l,l lyl, v x,ye R;

Pe. ll! -lyll. l,tyl < l,l+lrl, v x, ye rR

C2. O mullime admite 3 t

ale acestei mul{imi.
C3. Doud mullimi, cu cate

mina{i numdrul de eler

C4. FiemullinreaI:Il.
simultan pe 1 qi pe 3

C5. Dernonstrali ca VJ--

C6. Determinali elemente l,

C7. Determina{i toate r.alcrr

C8. Etevii unei clase sunt r

25 la fotbal. gtiind ca

de elevi ai clasci.

C9. Determinali cel rnai nr

B - [5, 10].

C10" Determina{i cdte elenr.

B: (0, s).

C11. Oraona{i crescdtor nti:_--

Cl 2. Determina{i cardinal..r

C13. Fie numdrulra{ional -
C14. Fie numhrul rationat

cifrele qt, a2, .. ., o1 :

C 1 5. Se considerd nurnanLl :-

C16. t'le nrullirnilc ,J = { -:. -

P4. lxl 1c, c) 0 <+ xe (-r; 
");

[x. dacdx>0
P6. lxl= l- "- r--r 

l_x.daca x < 0'
llrr

ps. l{l=gl. v xe lR. ye IR :

lvl lvl
Definifie: Numim parte intreag[ a numdrului real r qi not[m [x] ca fiind cel mai
mare num6r intreg, mai mic sau egal cu x.
Propriet[(ile plrfii intregi: Pentru orice x e IR, au loc proprietS]ile:
Pl. [x]=;s(J xe Z; P2. [x] = ke Z <+ n€ lk, k +l).
Defini(ie: Numim parte frac{ionar[ a numdmiui real x gi notdm {x} ca frind dife-

renla dintre numlr gi parlea sa intreag[.
Proprietifite pirfii fracfionare: Pentru orice xe IR, au loc proprietSlile:

ft. {-t} - 0 <+ xe Z;

tr.2. PnOSLTME DE INITIERE

11. Detenninalinum6ru1 de submullimi ale mullimii A: {a, b, c}.
12. Detenninali numdrul de submullimi nevide ale mullimii A: {o, b, c, d}.
13. Reuniunea a dou[ mullimi, cu cAte 20 de elemente fiecare, are 31 de elemente.

Determinali numirul de elemente comune ale celor doud mul{imi.

14. Demonstrali ce (.'6 + t)' + (.5 - r)' . x .

15. Ardta{i cdnumdrul o = (-5).[0,(+)+O,t(S)] esteintreg.

16. Determinali a, D e IR. dac[ avem egalitatea de intervale lo - b; a + b): lI 1).

17. Fie A : {,2,3,4, 5}. Determinatri cardinalul mullimii:
B: {x-(a t)(a-2)(a 3)+4lae A}.

18. Determinali interseclia mullimilor A=(1, 5) gi B = [:, t t].
19. Determina{i partea intreag[ a numdrului b = 2,13 + 1,88 .

!10. Rezolvali in IR ecualia lx - 2l: 5.

1"3. PnoeLrME DE coNso!-IDABE

Cl. Fie mullimea A: {a, b, c, d}" Determina{i numdrul de submullimi ale lui I
care il contin pe d.

6

rz. {x}e [o,t).
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Enunluri.ClasaalX-a

c17. Fie numeret" o=J98 _ r5r-.,6 qi b=Jta+Jrs +.,fir+ ,nr. calculali
media geometric[ a numerelor a qi h.

Cl8. Rezolvaii in 1R ecua{ia ll - 2.rl- [ + al.

C19. oemonstrali ca 2-fsi. p -..51 .rt. nurnir natural.

C20. Rezolvali in Z eoua[ia 3-r - 2l = I 1 .

C21-.Calculali +l tl+t unde [.rl 5r {.r} reprezinri panea inrrcagd. respecriv'L5l[o] rrl

partea fracfionard a numdr-ului real x.

C22. . Deterrnina{i pafiea intrcagd a numirului o = Ji .

C23- . Determinali partea fraclionara a numdrului b = J25 + ^,,G .

C24..Se consideri numdrul A - ,[tZ 1f *./re-1) . Demonstrali cI l e N.

C2$.Ardta{i cd,A: -=)---* .} -*...* ---] - 
estenumdrnatural.

Vl + V2 V2 - ../3 Jee - Jl00

C26.. Demonstra{i ca [.,,5. ut5] = [G - .,/ir] , unde [r] reprezinti partea intreagd

a numdrului real r.

C27-. DemonstraJi cii, oricare ar fi. n € N*, are loc egalitatea:

l+2+J+...+ ,='('+l).
2

C28-. Demonstra{i c6, oricare ar ft n e N*, avem:

11 ln
T-T...T-l 3 3's (2tr-t)(zr+ l)

C29. . DemonstraJi cd numanrt .,,6 + J7 este iralional.

2n+l

1.4, Trsrr DE vEBIFIcARE

'1. Determinali elementele mu

2. Calcda\i suma l-:l * l-51

3. Demonstra\icd J4+JN
4. Cete submullimi ale mullir

5. Ordonali crescitor numere

6. Demonstra\i cdnumdrul ,4

1. DeterminaJi cel mai mic r

B =(20t3,2020) .

2. Determinali partea intreag.

3. Rezolvali in R. ecualia ]ji r

4. ComparaJi numerele a = -<.

5. I'ie numdrul ralional I = -4
6. Demonstra{i prin inducti-

este adevdratl pentru or.r. _

1. Rezultatul calculului urrn.-

A.0,1; B

2. Partea intreagd a numar.ul-1.

A.-3; B.-

2n -l_ este
2n +1

C30.. kdta1icf,, pentru orice numdr natural nenul n, fraclia ireductibilS.

3. pie tr=(5:l t) 9i B=[-: _

A.9; B. _-

4. Numdrul de elemente a1 nr,,.

4.2; B. r

5. Valoarea numdrului natLrr...

4.2020: B. :

I
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. Clasa a lX-a

6. Solulia ecua{iei lZ, -tl= 7 este inclusd in interualul:

^. 
(-4;4); B. (-:;s) ; c. (-+;s) ; l. (-:;+).

2. Siruri. Frogresii

2,1. NOTIUNITEORETIcE

2.1.1. Siruri

Terminologie:
o Vom nota cu (r, ),.^, mullimea termenilor qirului;

o x,reprezintd a7 n-lea termen al qirului.

Forme de prezentare:
o Prin enumerarea termenilor, de exemplu girul 1, Z, 2, 3, 3, 3, 4, 4, 4, 4, 5, ...;

o Prin formula termenului general, de exemplu girul x, =2'il , pentru orice ne N.;'' 3n+4
lx, 2

o Prin fomuld de recuren![, de exemplu qirul ]
f x, =3x, - 2. pentru orice re N- 

'

2.1.2. Progr esi i a ritmeti ce

DeIini{ie: Se numegte progresie aritmetici un gir de numere cu proprietatea c[
fiecare termen, incepdnd cu al doilea, se obline din precedentul adunAnd aceeagi
cantitate constanti numitd ralie.
Proprieti(i: Fie (a,),.o= o progresie aritmeticd cu ralia r. Atunci:

Pl. a,,*,: an I r, pentru orice ne N-;
P2. a, = a, + (n -l), , pentru orice n e N- ;

^ 
L^

P3. q,-un-t !un+t,pentru oriceneN-, r)2;,,2

P4.Dacd, S, = d, + a2 + ...1 a,, atunci S, = 
(q + a')n

2

2.1.3. Progresii geometrice

Definifie: Se numeqte progresie geometrici un gir de numere nenule cu proprietatea
cd fiecare termen, incepAnd cu a1 doilea, se obline din precedentul prin inmullirea cu
aceeaqi cantitate constantd ntmitd rali e.

10

Proprieti(i: Fie (6,, ),,.,,, o ll
Pl. b,,, , = h,.4. pentnr oricc .

P2. b, - h q' -'. penrru oricu

P3. b: =b, ,bu*,, pentru oric,

P4. Dacd, S,, = 6, + 11. +... +,r.

2.2. PnoeLIME DE INITIERE

11. Fi" (,r,),,.,. un;ii-r:

ir e N' . Calculali r
12. Deterrninali prirnul tc:

13. intr-o progresie ar.irr -

14. inrr-o progrcsic rr ir:.-_

I5. intr-o progrcsic arirr: -

16. inrr-o p.ogresie ariLnr-

17. intr-o progresre geolr,.

18. intr-o progresle eeor. :

19. intr-o progresle gcorir:

I 1 0. inrr-.r progres jc rr.rr r. -

2.3. PnoerrME DE coNsoLtD

Cl. Fie ( r,, ),,- un sir. . .

.rt +.\-r +.\. +.r..

C2. Fie (.r,, ) trn :ir ...

cdtelea temen al sir.-1..

C3. intr-o progresie ar.i:r- _

C4. intr-o p.ogrcsie rr.ir _
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Enunluri.ClasaalX-a

C5. Fie (a,),.,*. o progresie aritmetici de ralie 2,incare a3+a4=8. Determnaf ar.

C6. Stabiliti daci numdrul2007 aparfine progresiei aritmetice 2,7, 12, I7 , ... .

C7. Determinali primul termen al unei progresii geometrice bt,b2, 18,54, 162, ... .

C8. intr-o progresie geometricd cu ralia negativd, avem bz=3 gi bc=147.
Determinali Dr.

C9. Determinafi num6ru1 real x, qtiind cd numerele 2, x qi x + 4 sunt termenii

consecutivi ai unei progresii aritmetice.

C10. intr-o progresie geometric[ avem b, = 5 $i bs = 40. Determina]i D, .

Cl f . intr-o progresie geometricd cu termeni pozitivi, suma primilor doi termeni este

4, iar a urmdtorilor doi termeni este 36. Determinali primul termen al pro-
gresiei.

C12. Demonstrali c[, oricare ar fr x € IR, numerele x -r, 2x+3 qi 3x+7 sunt

termenii consecutivi ai unei progresii aritmetice.

Cl3. Determinafi numirul xe (O;-), qtiind cdx,6 gix- 5 sunt termenii consecutivi

ai unei progresii geometrice.

C'14. CalculaJi suma I + 4 + 7 + IO+ 13 + ... +28 +31.

Cl5. calculati suma primilor 30 de termeni ai progresiei aritmetice, qtiind c6:

a+-az =4 $i at+a3+as+ae=30.

C16. Determinali primul termen al progresiei geometrice cu termeni pozitivi

4,6,br,24,....

C17. intr-o progresie geometricl avem br-tbr=5 qi 4 *br=2g. Calculali suma

br+br+b,
C18. intr-o progresie aritmetic[ ct ra\ia 2, suma primilor 9 termeni este 35i.

Determinali primul termen al progresiei.

Cl9. Numerele reale pozitive a,b,c,d sunt in progresie geometricd. Dacd, d - a :7
qi c - b = 2, aflali ratia progresiei.

C20. Calculali suma 2+22 +23 +...+2e .

C21-. intr-o progresie aritmeticd avem a2oo8 =2rroor. Calculali a, .

C22- . intr-o progresie geometricd avem broou = 3 qi broro : 12 . Calcula\i broo, .

12

C23.. intr-o progresie aritr

primilor 20 de temen

C24". intr-o progresle geome

DeterminaJi b,n,,,.

C25-. Un triunghi ABC arc

aceastd ordine. Detem

C26".Fie a,be (O;-). gtiin(

aritmeticd in aceastd or

C27". intr-o progresie aritmer

12 termeni este 78. Det

C28-.Fies=t+1+ l* -' 2't''
C29.. Se consideri un gir dc

pentru orice re N . D.

C30-. Pe o loaie sunr scrise l
1l; 14; ... . Stabiliti da,

2.4. Trsrr DE VERIFIcARE

l. Se considera o proglesie ..

progresll.

2. Pie (r,),,.,* un gir astftl :

r+ ) Jq.

3. Pie (r,),.,r- un gir astfei ,

xz-tr;=trt1-trs.
4. Se considera o progre:i=

at+a2+q3+...+a\).

5. Se considera o progresir 
=,

6. Deterrniuali raloarea nun-,
in aceastd ordine. renncnl
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